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. Sejam b um numero real e m e n inteiros. Prove que:

(a) b" - b™ = b,
(b) (b7 = ™.
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. Sejam b um ntimero real e k, m e n inteiros. Escreva (b*")*" como uma poténcia na

base b.

. Usando as féormulas dos exercicios anteriores simplifique os niimeros abaixo o maximo
possivel, escrevendo-os como poténcias de uma mesma base:
39

(a) 2°-3% (c) (28')";
(b) (2°)5-27; (d) (229

. Determine o inteiro n tal que (32°)2" - (32°)?" seja igual a 32"

. Calcule os seguintes produtos, usando a distributividade da multiplicagao:
(a) (z—y)(z+y);

(b) (z —y)(2® +zy + v°);
(c) (z —y)(@®+ 2%y + 2y® + ¢°).



6. Ilustre a identidade do item (a) do exercicios anterior usando um desenho.

7. Seguindo o padrao do exercicio 5, adivinhe quanto d& o produto

2 n—2

(@ =)y +ay" P 2%y T 4 2" Py 2T

e prove que seu resultado esta correto aplicando a férmula da soma de uma progressao
geométrica a

2

yn—l + :L,yn—Q T yn—3 et :L,n—Qy + xn—l‘

Extra: Um ntmero inteiro positivo m é chamado de perfeito se for igual ao dobro da soma
de todos os seu fatores. Por exemplo, 6 é perfeito, porque seus fatores sao 1, 2, 3 e 6, e
1+4243+6=12=2-6.

Supondo que 2" — 1 seja um nimero primo, calcule todos os fatores de 2771 . (2" — 1)
e use a formula da soma de uma progressao geométrica para mostrar que 2”1 . (2" — 1) ¢
perfeito.

Curiosidade: Euler provou que todos os numeros perfeitos pares sao da forma acima e até
hoje nao se conseguiu descobrir nenhum ntmero perfeito impar. Mas sabe-se que se um
numero perfeito impar existir, ele tem que ter pelo menos 101 fatores primos, escolhidos
entre pelo menos 10 primos distintos, e que o maior dos fatores primos tem que ser maior
que 103,



